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АЛГЕБРА И АНАЛИЗ

УДК 515.177

М.А. Башкин1

Однородные супермногообразия
с ретрактом CP1|4

2210

Проведена классификация однородных нерасщепимых супермногообра-
зий, связанных с комплексной проективной прямой, в случае, когда ретракт
определяется векторным расслоением с сигнатурой (2, 2, 1, 0). Показано, что
с точностью до изоморфизма существует ровно одно однородное нерасще-
пимое супермногообразие с требуемым ретрактом.

Предполагается, что читатель знаком с основами теории комплексных
супермногообразий (см., например, [1]). Из-за ограничения на объем статьи
большинство доказательств опущено.

Как известно, любое голоморфное векторное расслоение E ранга n над
CP1 единственным образом разлагается в прямую сумму расслоений на пря-
мые, т.е. имеет вид E =

⊕n
j=1 L−kj

, где L−kj
— расслоение на прямые степе-

ни −kj. Соответствующее расщепимое супермногообразие однородно тогда
и только тогда, когда все kj ≥ 0.

Для n ≤ 3 классификация однородных нерасщепимых супермногообра-
зий известна (см. [2]). При n = 4 среди множества сигнатур (k1, k2, k3, k4)
выделим те, для которых k4 = 0. Тогда возникает вопрос: можно ли клас-
сификацию однородных нерасщепимых супермногообразий в данном случае
свести к известной классификации для (k1, k2, k3)? Рассматриваемый в дан-
ной статье пример показывает, что ответ на поставленный вопрос отрица-
тельный. Действительно, как известно, для сигнатуры (2, 2, 1) однородных
нерасщепимых супермногообразий не существует (см. [2]).

Обозначим через CP1|4
2210 расщепимое супермногообразие, определяемое

расслоением E = 2L−2 ⊕ L−1 ⊕ L0. Покроем CP1 двумя аффинными кар-
тами U0 и U1 с локальными координатами x и y = 1

x соответственно. Тогда

1Работа выполнена при финансовой поддержке Российского фонда фундаментальных исследований
(грант 04-01-00647).
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