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4 Ââåäåíèå

Ââåäåíèå

Ôóíêöèîíàëüíûé àíàëèç âîçíèê êàê íîâàÿ äèñöèïëèíà â íà÷àëå ïðî-
øëîãî ñòîëåòèÿ. Åãî ôîðìèðîâàíèå ïðîèñõîäèëî â ïðîöåññå îáîáùåíèÿ
ðÿäà âàæíûõ ïîíÿòèé è ìåòîäîâ ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà, àëãåáðû è
ãåîìåòðèè. Ñðåäè òàêèõ ïîíÿòèé îêàçàëèñü, â ÷àñòíîñòè, ïîíÿòèÿ ôóíê-
öèîíàëüíîé çàâèñèìîñòè, ïðåäåëüíîãî ïåðåõîäà, áëèçîñòè è ðàññòîÿíèÿ.
Ïàðàëëåëüíî ñ îáîáùåíèåì ïðîèñõîäèëà è ãåîìåòðèçàöèÿ ïîíÿòèé. Îä-
íèì èç åå ïðîÿâëåíèé áûë íîâûé ¾ãåîìåòðè÷åñêèé¿ âçãëÿä íà ôóíêöèè
êàê ýëåìåíòû îñîáîãî ðîäà ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâ, ïîëó÷àåìûõ
ïóòåì îáîáùåíèÿ ïîíÿòèÿ êîíå÷íîìåðíîãî ëèíåéíîãî ïðîñòðàíñòâà íà
áåñêîíå÷íîìåðíûé ñëó÷àé. Äàëåêî èäóùåé àíàëîãèåé ìåæäó ïîíÿòèÿìè
àíàëèçà è ãåîìåòðèè ÿâèëàñü òàêæå òåîðèÿ ðÿäîâ Ôóðüå. Ãåîìåòðèçàöèÿ
ýòîé òåîðèè åñòåñòâåííûì îáðàçîì ïðèâåëà ê áåñêîíå÷íîìåðíîìó îáîáùå-
íèþ ïîíÿòèÿ åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà. Â èòîãå ôîðìèðîâàíèå íîâîãî ãåî-
ìåòðè÷åñêîãî ïîäõîäà ïðîÿâèëîñü â ïîÿâëåíèè íîâûõ îáîáùàþùèõ ãåî-
ìåòðè÷åñêèõ îáúåêòîâ â âèäå ìåòðè÷åñêèõ, ëèíåéíûõ íîðìèðîâàííûõ è
ãèëüáåðòîâûõ ïðîñòðàíñòâ, êîòîðûå îõâàòûâàëè ñîáîé êàê ðàíåå ðàññìàò-
ðèâàâøèåñÿ ãåîìåòðè÷åñêèå îáúåêòû, òàê è âîçíèêàþùèå âíóòðè ôóíê-
öèîíàëüíîãî àíàëèçà íîâûå îáúåêòû òèïà ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàíñòâ.

Ïàðàëëåëüíî ñ ðàçâèòèåì òåîðèè ïðîñòðàíñòâ ïðîèñõîäèëî ðàçâèòèå
òåîðèè äåéñòâóþùèõ â íèõ îïåðàòîðîâ. Áîëüøèì ñòèìóëîì äëÿ ýòîãî ðàç-
âèòèÿ ÿâèëàñü òåñíàÿ âçàèìîñâÿçü ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ â ãèëüáåðòîâûõ
ïðîñòðàíñòâàõ ñ êâàíòîâîé ôèçèêîé.

Âî âòîðîé ïîëîâèíå XX âåêà ôóíêöèîíàëüíûé àíàëèç ïîïîëíèëñÿ ðÿ-
äîì íîâûõ ñïåöèàëüíûõ ðàçäåëîâ. Ñôåðà åãî ïðèìåíåíèÿ ðàñøèðèëàñü. Â
íàñòîÿùåå âðåìÿ îí èñïîëüçóåòñÿ â òåîðåòè÷åñêîé è ìàòåìàòè÷åñêîé ôè-
çèêå, òåîðèè äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé, òåîðèè óïðàâëåíèÿ è îïòè-
ìèçàöèè, òåîðèè âåðîÿòíîñòåé, ìàòåìàòè÷åñêîé ñòàòèñòèêå, òåîðèè ñëó-
÷àéíûõ ïðîöåññîâ è äðóãèõ îáëàñòÿõ.

Ñèñòåìàòè÷åñêîå èçëîæåíèå ýòîé âàæíîé è èíòåðåñíîé äèñöèïëèíû
ïðåäñòàâëåíî â êíèãàõ Ë.Â. Êàíòîðîâè÷à è Ã.Ï. Àêèëîâà, À.Í. Êîëìî-
ãîðîâà è Ñ.Â. Ôîìèíà, Â.È. Ñìèðíîâà, Äæ.Ò. Øâàðöà, Í.È. Àõèåçåðà è
È.Ì. Ãëàçìàíà è äð. Äàííîå ïîñîáèå ïðåñëåäóåò ñóùåñòâåííî áîëåå ïðî-
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Ââåäåíèå 5

ñòóþ öåëü � âîîðóæèòü ÷èòàòåëÿ íåêîòîðûì íàáîðîì èñõîäíûõ ñâåäåíèé
è ïîíÿòèé, êîòîðûå ìîãëè áû îáëåã÷èòü äàëüíåéøåå áîëåå ïîëíîå ñàìî-
ñòîÿòåëüíîå çíàêîìñòâî ñ ïðåäìåòîì. Îðèåíòèðîâàíî ïîñîáèå íà ñòóäåí-
òîâ, óñïåøíî îñâîèâøèõ ïðîãðàììó êóðñîâ ìàòåìàòè÷åñêîãî àíàëèçà è
ëèíåéíîé àëãåáðû è õîðîøî çíàêîìûõ ñ òåîðèåé êîíå÷íîìåðíûõ ëèíåé-
íûõ è åâêëèäîâûõ ïðîñòðàíñòâ, à òàêæå ñ òåîðèåé ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ
â ýòèõ ïðîñòðàíñòâàõ.

Áîëüøóþ ïðèçíàòåëüíîñòü è áëàãîäàðíîñòü àâòîðû âûðàæàþò À.Â.Áà-
äàíèíó, Ê.À. Ìèðçîåâó è À.À. Ïîêðîâñêîìó çà ïðîñìîòð ðóêîïèñè è öåí-
íûå êðèòè÷åñêèå çàìå÷àíèÿ è èñïðàâëåíèÿ.
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